
Домаћи - ДеРамова кохомологиjа

1. Доказати да jе диференциjална 1-форма ω ∈ Ω1(M) тачна ако и само ако jе њен интеграл дуж сваке
глатке петље у M jеднак 0. Доказати да за сваку просто-повезану многострукост M важи да H1

dR(M) ∼= 0.

2. Нека jе π : E → M ориjентисано векторско раслоjење ранга n над ориjентисаном глатком многостуко-
шћу M димензиjе m. Означимо са ι : M → E нулто сечење и τ ∈ Ωn

c (E) затворена форма. Доказати да jе
π∗τ ≡ λ ∈ R ако и само ако за сваку затворену форму σ ∈ Ωm(E) важи

∫
E σ ∧ τ = λ

∫
M ι∗σ.

3. Доказати да jе Оjлерова класа сваког ориjентабилног раслоjења непарног ранга jеднака 0.

4. Посматраjмо CPn = {l ⊆ Cn+1 | l 1-димензиони комплексни потпростор} и таутолошко раслоjење
H → CPn где jе фибра над l ∈ CPn дводимензиони простор l ⊆ Cn+1. Означимо са h ∈ H2(CPn)
Поенкареов дуал од CPn−1. Доказати:

(а) h je Оjлерова класа раслоjења H, тj. h = e(H).

(б) Доказати да jе h∧k Поенкареов дуал од CPn−k.


