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1 Mebijusova funkcija reda k je definisana na slede�i naqin: Ako je n = pa1
1 pa2

2 . . . par
r , faktorizacija prirodnog broja n

na proste qinioce takva da je a1 ⩾ a2 ⩾ · · · ⩾ ar, tada je

µk(n) =

 0, ako je a1 ⩾ k + 1,
1, ako je a1 ⩽ k − 1,
(−1)j , ako je a1 = · · · = aj = k i aj+1 ⩽ k − 1.

Podrazumevamo da je µk(1) = 1. Pokazati da je za k ⩾ 2 funkcija µk multiplikativna i zadovo	ava jednakost
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∑
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2 Pokazati da va�i ∑
n⩽x

φ(n)

n2
=

6

π2
log x+ c+O

(
log x

x

)
,

za neku konstantu c, kad x → ∞.

3 Neka je p ≡ 1 (mod 4) prost broj, χ Dirihleov karakter po modulu p reda 4 i neka je N broj rexe�a kongruencije

x4 + y2 ≡ 1 (mod p) po (x, y) ∈ (Z/pZ)2. Ako je J
(
χ, χ2

)
= a+ bi, za a, b ∈ Z, pokazati da je:

a) N = p− 1 + 2a,

b) N = p+ 1 +
p−2∑
n=0

χ2
(
1− g4n

)
, gde je g generator multiplikativne grupe (Z/pZ)×,

v) a ≡ 2(−1)m
(
2m
m

)
m (mod p), gde je m = p−1

4 .

4 Odrediti prsten celih kubnog brojnog po	a Q
(

3
√
172

)
.

Vreme za rad je 3 sata. Sre�no!


