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Na posled�em predava�u pre poqetka blokada smo uveli matrice i
osnovne oznake, osobine i operacije sa matrica - ovo mo�ete prona�i u
Glavama 3.2 Matrice i 3.3 Proizvod matrica. Na kolokvijumu dolazi
gradivo ura�eno pre poqetka blokada, a kolokvijum �e biti organizovan u
sklopu roka januar 1 ili 2.

Dok traje blokada proqitati:

• Prvi troqas (18.-21.2.): 3.4 Elementarne transformacije

matrica i rang

Elementarne transformacije smo ve� radili 2 puta (na sistemima
i na skupovima vektori), jox jednom se ponav	a sliqna priqa.
Posebno obratiti pa��u na Teoreme 12 i 17. U sluqaju da
vam ovo izgleda previxe apstraktno, pogledajte prvo zadatke sa
elementarnim transformacijama matrica (koje preporuqi asistent
ili u mojoj skripti).

• Drugi troqas (24.-28.2.): 4.5 Koordinate i zamena baze

Suxtina ove glave je Definicija 7 (zajedno sa tvr�e�ima koja joj
prethode) - da se svako linearno preslikava�e mo�e poistovetiti sa
matriqnim mno�e�em.

• Tre�i i qetvrti troqas (3.-14.3.): 3.5 Determinante

Iz sred�e xkole su poznate determinante 2 × 2 i 3 × 3 matrica.
Ovde je ideja da se determinante uopxte na n × n matrice. Pod
Taqkom 9 imate ,,Teoremu o jedinstvenosti determinante\ koja ka�e
da postoji samo jedan naqin da se definixe determinanta reda n, a
da ima neke lepe osobine. Sa druge strane, ima vixe ekvivalentnih
izraza za determinantu, obiqno se nexto od toga uzme za definiciju,
a ostalo se izvodi u vidu tvr�e�a. Za sluqaj da qitate i drugu
literaturu da znate da je sve to ekvivalentno i mo�e i drugaqije
da se zasnuje priqa o determinantama (i sve prihvatam na ispitu).
Za razvoj determinante po permutacijama (Taqka 16) �e vam trebati
znak permutacije, �egovu definiciju mo�ete na�i na samom kraju
Glave 1.

• Peti troqas (17.-21.3.): Uvod u Glavu 5 i 5.1 Sopstvene vrednosti
i sopstveni vektori

Ideja ove glave je prona�i bazu (ukoliko postoji) vektorskog prostora
V u kojoj linearni operator L : V −→ V ima najjednostavniji mogu�i



zapis. Imate paralelno priqu za linearne operatore i matrice (jer
od ranije znamo da su to suxtinski iste stvari).

• Xesti troqas (24.-28.3.): 5.2 Dijagonalizabilni endomorfizmi,
5.4 Minimalni polinom i Teorema Kejli-Hamiltona

Dijagonalizabilni linearni operatori (matrice) su
najjednostavniji operatori kod kojih postoji baza sastav	ena
od sopstvenih vektora.

Napomena 1: Za ispit dolazi samo ovo xto sam naveo (Uvod, 5.1,
5.2, 5.4 i Kejli-Hamilton), a preporuqujem da pogledate i ostatak
Glave 5 (to je isto u programu kursa, ali �u izbaciti zbog trenutne
situacije). U ostatku glave se razmatra sluqaj kada operator nije
dijagonalizabilan.

Napomena 2: Teoremu Kejli-Hamiltona imate kao Posledicu 9 u 5.5
�ordan, Hamilton, Kejli i ostalo. Taj dokaz koristi nexto od ovih
stvari koje smo preskoqili, potpuno elementaran dokaz ove teoreme
imate na linku

https://www.math.ualberta.ca/∼isaac/math225/s05/cay ham.pdf

(U drugom redu gde pixe ,,komutativni prsten sa jedinicom\ qitajte
,,po	e\.)

• Sedmi troqas (31.3.-4.4.): 6.1 Polilinearne funkcije i 6.2

Kvadratne funkcije

Lagran�ev postupak (Teorema 5 u 6.2) ne morate ovoliko formalno,
vide�ete kroz zadatke, popriliqno je intuitivna ideja.

• Osmi troqas (7.-11.4.): 7.1 Definicije i primeri i 7.2 Skalarni
proizvod u koordinatama. Ortonormirane baze

Ovde je ideja da se neki osnovni geometrijski pojmovi uvedu i
koriste u proizvo	nom vektorskom prostoru nad po	em R (vixe nije
proizvo	no po	e). Obratite pa��u da se prvo definixe skalarni
proizvod, pa preko �ega ugao i intenzitet (za razliku od sred�e
xkole gde je ra�eno obrnuto).

• Deveti troqas (14.-17.4.): 7.3 Ortogonalne matrice, 7.5

Ortogonalni komplement. Ortogonalizacija i poqetak
7.8 Ortogonalne transformacije vektorskog euklidskog

prostora zak	uqno sa Tvr�e�em 3

U 7.3 i 7.8 imate praktiqno identiqne stvari za matrice i linearne
operatore.

• Deseti troqas (23.-25.4.): 7.4 Prostor dualan euklidskom.

Reprezentacija linearnih funkcija i 7.9 Adjungovani

operator. Simetriqni operatori

https://www.math.ualberta.ca/~isaac/math225/s05/cay_ham.pdf


Opxtu priqu o dualnom prostoru proizvo	nog vektorskog prostora
(ne obavezno euklidskog) smo preskoqili. Nixta od toga vam ovde ne
treba, sem eventualno naziva i oznaka.

• Jedanaesti i dvanaesti troqas (dve radne subote): Obnav	a�e


