
Elementarna teorija brojeva 2024./2025.

Sve reference su iz u
benika

• Vladimir Mi�i�, Zoran Kadelburg, Duxan �uki�: Uvod u teoriju
brojeva, Materijali za mlade matematiqare, Sveska 15, Druxtvo
matematiqara Srbije, Beograd, 2004.

i sve reference se odnose na teoriju iz pomenutih glava. Pored toga, k�iga
sadr�i i dosta ura�enih primera, naravno ne oqekujem da ih znate napamet,
ali je svakako preporuq	ivo pogledati ih radi bo	eg razumeva�a teorije.

Dok traje blokada proqitati:

• Prvi dvoqas (18.-21.2.): Glava 1 - De	ivost celih brojeva

Ova glava je obnav	a�e osnovnih sred�oxkolskih pojmova kao xto
su de	ivost, NZD i NZS, de	e�e sa ostatkom i Euklidov algoritam.

• Drugi dvoqas (24.-28.2.): Glava 2 - Prosti brojevi do Primera 3

Posebno obratiti pa��u na Teoreme 1 i 4. Uraditi Zadatak 5
(deta	nije rexe�e se mo�e na�i u Baxi�evim matrijalima tb03.pdf,
Teorema 3.7)

• Tre�i dvoqas (3.-7.3.): deo Glave 3 - Kongruencije, podnaslovi
Relacija kongruencije i Sistemi ostataka

Treba razumeti razliku izme�u potpunog i svedenog sistema ostataka.
Posebno obratiti pa��u na Ojlerovu funkciju φ i Ojlerovu
teoremu. Pored toga, nauqiti i identitet

∑
d|n

φ(d) = n sa linka

https://proofwiki.org/wiki/Sum of Euler Phi Function over Divisors

Napomena: 3. i 4. dvoqas su malo obimniji, ali je zato 5. dvoqas
kratak i elementaran. Ovo je vixe podela po tematskim celinama,
a vi mo�ete sami neki deo ostaviti za narednu sedmicu.

• Qetvrti dvoqas (10.-14.3.): deo Glave 3 - Kongruencije, podnaslovi
Poredak broja po modulu, Vilsonova teorema i Dokaz

egzistencije primitivnog korena po prostom modulu

Za one koji su sluxali kurs algebre: poredak broja po modulu =
red elementa u mutiplikatvinoj grupi ostataka, primitivni koren
= generator grupe.

• Peti dvoqas (17.-21.3.): deo Glave 4 - Diofantove jednaqine,
podnaslovi Linearne Diofantove jednaqine i Sistem

linearnih kongruencija

• Xesti i sedmi dvoqas (24.3.-4.4.): deo Glave 5 - Kvadratne

kongruencije, podnaslovi Kvadratne kongruencije po prostom
modulu i Kvadratne kongruencije po slo�enom modulu
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Ci	 ove glave je da se ustanovi brz kriterijum za ispitiva�e
da li kvadratna kongruencijska jednaqina ima rexe�a ili ne
(bez rexava�a te jednaqine). Najva�niji rezultat je Gausov zakon
kvadratnog reciprociteta (Gausova zlatna teorema) koja daje vezu
izme�u rexivosti jednaqina x2 ≡ p (mod q) i x2 ≡ q (mod p), za
neparne proste brojeve p i q.

• Osmi i deveti dvoqas (7.-17.4.): Glava 7 - Raxire�a prstena

celih brojeva

Raxire�a po	a ste imali na algebri, ovo je jedan specijalni
sluqaj: raxire�a po	a racionalnih brojeva stepena 2, poznata kao
kvadratna brojna po	a. U okviru ovih po	a se posmatraju algebarski
celi brojevi, koji su analog celih brojeva u Q.
Teoremu 10 mo�ete preskoqiti.

Na poqetku posled�eg podnaslova Aritmetika u drugim

kvadratnim raxire�ima je navedeno tvr�e�e bez dokaza.
Pogledati dokaz na linku

https://planetmath.org/integralbasisofquadraticfield

• Deseti dvoqas (23.-25.4.): Iz materijala profesora Baxi�a posled�e
predava�e tb13.pdf, samo podnaslov Predstav	a�e zbirom dva

kvadrata

K	uqno je Tvr�e�e 13.2 (Fermaova teorema), sve ostalo je priprema za
to tvr�e�e. (Koga zanima mo�ete informativno pogledati i ostatak
dokumenta sa predstav	a�em zbirom tri ili qetiri kvadrata.
Sliqno imate i na kraju Glave 5 u k�izi.)

• Jedanaesti i dvanaesti dvoqas (dve radne subote): Obnav	a�e
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