
Matematika 2, zadaci

Funkcije vixe promenǉivih

1. Da li funkcija f(x, y) = x3 + y3 − 3xy ima u (0, 0) lokalni ekstremum?

2. Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije f(x, y) = 4x2 + (y − 3)2 + 2 u

oblasti D = {(x, y)|x2 ≤ y ≤ 9}
3. Odrediti uslovne ekstremume funkcije f(x, y) = x+ 2y ako je x2 + y2 = 5.

Vixestruki integrali, krivolnijski integrali, povrxinski integrali

4. Izraqunati
∫∫

D
(2x+ 3y) dx dy ako je D = {(x, y)|0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 2− x}.

5. Neka je D = {(x, y)|x ≤ y ≤ 2x, 2 ≤ x ≤ 4}. Izraqunati
∫∫

D
y

x+3
dxdy i povrxinu

oblasti D.

6. Izraqunati povrxinu oblasti D = {(x, y)| (x−2)
2

9
+ (y+1)2

4
≤ 1, y ≥ 0}

7. Izraqunati povrxinu ograniqenu x2 + y2 = y, x2 + y2 = 2y,y = x i x = 0.

8. Izraqunati povrxinu oblasti D = {(x, y)|1 ≤ xy ≤ 3, 0 ≤ y2 − 6xy + 5x2}
u prvom kvadrantu.

9. Izraqunati zapreminu tela ograniqenog sa z = 8− x2 − y2 i z = 4.

10. Izraqunati
∫∫∫

V
y dx dy dz ako je V ograniqena sa x2 + y2 = 9, z = 0 i z = 5 u

prvom oktantu.

11. Izraqunati povrxinu povrxi x2

5
+ y2

9
= 1 odseqene ravnima z = y i z = 0 kao i

zapreminu tela koje te povrxi ograniqavaju.

12. Izraqunati povrxinu dela povrxi z = x2 ograniqenu ravnima x + y =
√
2,

x = 0 i y = 0.

13. Izraqunati
∫ π

2

0
sin11 xdx

14. Izraqunati zapreminu tetraedra ograniqenog ravnima x + 2y + z = 2, x = 2y,

x = 0 i z = 0.

15. Neka je V = {(x, y, z)|x2 + z2 ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1}. Izraqunati
∫∫∫

V
(x2 + y + z2)3dxdydz

i zapreminu tela V .

16. Izraquanti zapreminu tela V = {(x, y, z)|x2 + (z − 1)2 ≤ y, y + z ≤ 3, z ≥ 1
2
}.

17. Izraqunati
∫
γ
x3yzds ako je kriva γ presek povrxi z = x2 + y2, z = 1 i y ≥ 0.

18. Izraqunati
∫
γ
xyds ako je kriva γ: y = 1− x za 0 ≤ x ≤ 1.

19. Izraqunati
∮
γ
exdx + z

√
(x2 + y2)3dy + yz3dz ako je γ kriva dobijena presekom

z =
√
x2 + y2, x = 0, x = 2, y = 0 i y = 1.

20. Izraqunati
∫∫

S
(x+ y + z)ds gde je S: x2 + y2 + z2 = 4, z ≥ 0.

21. Izraqunati
∫∫

S
4x3dydz + 4y3dxdz − 6z4dxdy ako je S spoǉna strana cilindra

x2 + y2 = 9 izme�u z = 0 i z = 4.

22. Izraqunati
∫∫

S
2x2dydz + 2y2dxdz + 2z2dxdy ako je S spoǉna strana kvadra

0 ≤ x ≤ 2, 0 ≤ y ≤ 3 i 0 ≤ z ≤ 4.



Diferencijalne jednaqine

23. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

a) y′′+2y′+2y = 0 b) y′′+2y′+ y = 0 v) y′′− 5y′+6y = 0 g) y′′+3y′ = 0 d)

y′′ + 9y = 0 �) y′′ + 3y′ + 2y = 0 e) y′′ − 8y = 0 �) y′′ − 2y′ + y = 0

24. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ + 4y′ + 4y = 8.

25. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ + 4y = 8. a onda odred-

iti ono rexeǌe koje zadovoǉava poqetne uslove y′(0) = 1 i y(0) = 2.

26. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ − 9y = 9e−2x.

27. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′′ − 3y′ + 2y = 2 + 3ex.

28. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′ = 3y3−2xy2
7−3xy2

29. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ − 7y′ + 12y = 3x+ e4x.

30. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ − 4y′ + 8y = e2x + sin 2x a zatim odrediti

ono rexeǌe koje zadovoǉava poqetne uslove y′(0) = y(0) = 1.

31. Odrediti ono rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ + y = x koje zadovoǉava

poqetne uslove y′(0) = 0 i y(0) = 1.

32. Odrediti opxte rexeǌe jednaqine (1 + x2)y′′+2xy′− 2y = 0 znaju�i da je jedno

ǌeno partikularno rexeǌe y = x.


